MATEMATYKA Semestr czwarty
Tydzien 8
Uwaga ZIELONE to praca do przestania
Temat lekcji 1. Suma ciggu geometrycznego - zadania

Mamy wzor , ktéry pozwala znajdowaé sume wielu wyrazéw ciggu geometrycznego

1-q"

1-q

Sh =4

Porébmy zadania . Juz takie byty robione

Zad.1 w cigqgu geometrycznym a, = —3 g = 2. Oblicz S<

Zastosujemy wzor

| wstawimy tylko dane

Zad.2 W ciggu geometrycznyma, = 10qg = —2i S,, = 430.0bliczn

Rozwigzanie. To jest zadanie trudniejsze sporo. Na pewno stosujemy wzoér

1—q"
Sn=aq 1-q
| tez wstawiamy dane
1-(-2)" . . . . L C e
430 =10- T i tu nie mozemy liczy¢ w jednej linijce, bo

otrzymalismy rownanie. A rownanie moze mie¢ napisane tylko raz rowna sie.
Ale co$ mamy do policzenie np. 1-(-2)=1+2=3 czyli

430 = 10 . 122"

obie strony przez 10 ( a nie wolno przenie$s¢ bo mamy mnozenie 10 razy)i wtedy
430:10=43 i10:10=1

i tu wpadamy na pomyst, zeby podzieli¢

o — n
43 = % tu trzeba pozbyc¢ sie utamka najlepiej na krzyz(

albo inaczej , madrzej)



43 1-(-2)"
13

1—(—=2)" =129 liczba 1 przechodzi na prawo z przeciwnym
znakiem

—(=2)" =129 — 1

—(—2)" =128 kasujemy pierwszy minus mnozgc obie strony
przez(-1)

(—2)" = —128

| teraz trudna sprawa, bo musimy zgadngc ile wynosi n . Najpierw ustalamy ze
n musi byc¢ liczbg nieparzystg , bo minus tylko w nieparzystej potedze daje
minus. Dla utatwienia podam potegi liczby 2

2% =16,2° = 64, 27 =128, 2° = 256
No to widac ,ze n=7. ZnalezliSmy n, ale byto to trudne.

Zrob to sama/sam

Zad.3 W ciagu geometrycznym a; = 3 q = —1.0blicz su)me pietnastu wyrazow
1—q"
—q

I co dalej? Latwe

Temat lekcji 2 . Cigg geometryczny - zadania

Zad.4 Napisz wzor na n-ty wyraz cigqu geometrycznego jesli

a a=10gq=2
Wzor ogélnyto  a,, = a;q" ! wystarczy wstawic a4 q, to mamy
a, =10-2n"1
b) a1 = 8 y az = 32

Tu tez zastosujemy wzérna  an czyli

an = a;q"*
Ale nie mamy q. No musimy policzy¢. A g to wynik dzielenia dowolnego wyrazu

przez poprzedni czyli drugiego przez pierwszy ,ato mamy

q= % = % =4 czylig=4. No i wszystko co trzeba mamy
1



a, = 8-4""1

A to jednak moina zapisac proSciej zamieniajac 8 i 4 na potegi o podstawie 2
a, =23+ (29)" ! potegujac potege mnozymy wyktadniki
a, = 23 - 222 mnozac potegi dodajemy wyktadnik

a, = 22n+1

Zrbb to sama/sam
A to przyktad do powtdrzenia., taki jak przyktad b) ale krotszy bez przeksztatcania (tylko piecd linijek)
) a, =3, a,=12

Zad.5 zabawa Miedzy dane liczby wpisz liczbe dodatnig, Zeby tworzyty cigg geometryczny

12 o V2, 42

a) 3, ,27 b) 3,

Temat lekcji 3. Ciggu geometryczny - zadania

Zad.6 Znajdz x, Zeby dane liczby tworzyly cigg geometryczny

Tu bedziemy korzystali ze wzoru

Cc

a, b, c tworza ciag geometryczy, jesli =3
a) x-5, 4,8
ostatni wyraz do srodkowego ma sie tak jak srodkowy do pierwszego
czyli % = ﬁ mnozymy na krzyz
8(x—5)=4 -4
8x —40 =16
8x =16 —40
8x = —24
x =-3
Wiec szukany x to liczba -3
b) 4,x,9
ostatni wyraz do srodkowego ma sie tak jak srodkowy do pierwszego
czyli ; = % mnozymy na krzyz
x?=9-4
x? =36

Bo jest jeszcze DRUGA liczba , ktdra spetnia ten warunek Taka liczbg jet liczba przeciwna do
6czyli —6, (—6)%2 =(—6):(—6) =36



| tu bedg DWA iksy DOBRE x=6 oraz x= —6 A to oznacza, ze tu mamy DWA ciagi
geometryczne spetniajgce warunki zadania

4,6,9 ituiloraz q=§ =3 I

. -6 3
oraz 4,—6,9 atuiloraz 9=\ = —3

c) 1,x 16

ostatni wyraz do srodkowego ma sie tak jak srodkowy do pierwszego

16  «x _ .
czyli S 1 mnozymy na krzyz
x2=16-1
x? =16

Bo jest jeszcze DRUGA liczba , ktéra spetnia ten warunek Taka liczbg jet liczba przeciwna do
Aczyli -4, (—4)?=(-4)-(—4) =16

Wie¢ mamy DWA iksy DOBRE to

x=4 oraz x= — 4

A to oznacza, ze tu mamy DWA ciaggi geometryczne spetniajgce warunki zadania

1,4,16 ituiloraz g=4 bo=% =4

oraz 1-4,16 atuilorazg=-4boq q=i—i =—4

Zrob to sama/sam
A to przyktad do powtdrzenia.

d) 1,x, 9

e) x—3,x+1,4x—2

To bedzie trudniejsze i dtuzsze. Najpierw ja wczesniej piszemy proporcje czy
wykorzystujemy wczesniejszy wzor
4x—-2  x+1

mnoze na krzyz
x+1 x—3 & Y

(4x —2)(x —3) = (x + 1)(x + 1) mnoze nawiasy
4> —12x —2x+ 6 =x*+1x+1x + 1

redukuje wyrazy podobne

4x2 —14x + 6 =x%2+2x + 1 tojest réwnanie kwadratowe wiec
wszystko na lewg strone

4x% —x? —14x — 2x + 6 — 1 = 0 dalej licze
3x2—16x+5=0



Mamy réwnanie kwadratowe w poprawnej postaci czyli uporzagdkowane i zero po
prawej stronie. To wypisujemy wspotczynniki a, b, ci liczymy delte
a=3 b=-16 ¢=5
A= b% — 4ac = (—16)2 —4-3-5 =256 — 60 = 196, VA= 14

Teraz liczymy dwa iksy , bo delta jest liczbg dodatnig, ze znanych wzoréow

—b—VA —-b+VA
x1= x2=

2a 2a
_—b—-VA 16-14 2 1
T T T723 T6 3
—b++VA 16+14 30
x2= = = — =

2  2:3 6
Otrzymalismy ,ze x = § oraz x =5 Ato oznacza, ze sg dwa ciagi spetniajace

warunki zadania. Ale w poleceniu nalezato znalez¢ x , to mamy i koniec zadania

Teraz potgczymy cigg geometryczny z arytmetycznym i wykorzystamy dwa wzory

1. a,b,ctworza ciag arytmetyczny jesSli b = aT-i-c

2. a,b,ctworza ciag geometryczy, jesli % = S

Zad8. Dany jest cigg 2, x, 18, y. Znajdz takie liczby xi y dodatnie, ale zeby 2, x, 18
tworzyty cigg geometryczny, a liczby  x, 18,y cigg arytmetyczny.

Rozwigzanie . Poniewaz chyba to nie jest trudne, to proponuje samodzielne
rozwigzanie ze wskazowkami nizej

2, x, 18, cigg geometryczny to zgadnij jaka liczba powinna byc iksem??7??
Albo zastosujwzér =« = b
b a

| dalszy cigg do zrobienia
Jak juz masz x= ,towpiszjgdociggu _ , 18, yitatwo zgadnieszy

Zad.2 W ciagu geometrycznym a, = 3 q = —1.0blicz sume pietnastu wyrazow
Zad.3 Napisz wzor na n-ty wyraz ciggu geometrycznego jesli a, =3, a, =12

Zad.4 Znajdz x, Zeby dane liczby tworzyty cigg geometryczny 1,x, 9



